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Esercizio 1. Descrivere le ipotesi su cui si basa il modello di Black-Scholes-Merton e dimostrare
che, sotto tale modello, il prezzo al tempo t di una opzione call europea con parametri K
(strike price), r (tasso risk-free) e T (maturity) è

C(t, St) = Stφ(d1)−Ke−r(T−t)φ(d2), t ∈ [0, T ],

essendo {St}t∈ [0,T ] il processo del sottostante.

Esercizio 2. Definire cosa si intende per Forward Rate Agreement e determinare il tasso fisso
relativo ad un tale contratto in assenza di arbitraggi.

Quanto vale l’aspettativa, sotto la misura neutrale al rischio, per il tasso variabile futuro,
valutato al tempo s, con t < s < T?

Esercizio 3. Enunciare e dimostrare il Teorema Fondamentale del Cambio di Numeraire.

Mostrare un esempio di applicazione di tale risultato.


